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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์  รายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม  7  (ค33207)  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่  6   
เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  ซึ่งเป็นส่วนหนึ่งของหน่วยการเรียนรู้เรื่อง  แคลคูลัสเบื้องต้น  
ประกอบด้วยแบบฝึกทักษะทั้งหมด  10  เล่ม  ดังนี้ 

เล่ม 1 ลิมิตของฟังก์ชัน 
เล่ม 2 ทฤษฎีบทเกี่ยวกับลิมิตของฟังก์ชัน 
เล่ม 3 ความต่อเนื่องของฟังก์ชัน 
เล่ม 4 อัตราการเปลี่ยนแปลง 
เล่ม 5 อนุพันธ์ของฟังก์ชัน 
เล่ม 6 การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
เล่ม 7 การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ 
เล่ม 8 ความชันของเส้นโค้ง 
เล่ม 9 อนุพันธ์อนัดับสูง 
เล่ม 10 การประยุกต์ของอนุพันธ์ 

โดยในแบบฝึกทักษะแต่ละเล่ม  ประกอบด้วยผลการเรียนรู้  จุดประสงค์การเรียนรู้ที่ครอบคลุม
ทั้งด้านความรู้  ด้านทักษะกระบวนการและด้านคุณลักษณะ  ซ่ึงกิจกรรมของแบบฝึกทักษะแต่ละเล่ม
เสร็จสมบูรณ์ในตัวเอง  ผู้เรียนสามารถใช้ได้ด้วยตนเอง 

ส าหรับแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์  เล่ม  6  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร  จัดท าขึ้นเพ่ือ
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ที่  14-18  เรื่อง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร  มีจุดมุ่งหมาย
เพ่ือให้นักเรียนหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันที่ก าหนดให้โดยใช้สูตรได้  อีกท้ังยังเป็นแนวทางในการปฏิรูป
กระบวนการจัดการเรียนรู้ที่เน้นผู้เรียนเป็นส าคัญ  ส่งเสริมผู้เรียนได้ฝึกทักษะทางคณิตศาสตร์และแสวงหา
ความรู้ด้วยตนเอง  อันจะท าให้ผู้เรียนเกิดความรู้  ความเข้าใจในเนื้อหามากยิ่งขึ้น  เกิดความคงทน 
ในการเรียนรู้และสามารถน าความรู้ที่ได้รับไปประยุกต์ใช้ในชีวิตประจ าวันได้อย่างมีประสิทธิภาพ 

ผู้จัดท าหวังเป็นอย่างยิ่งว่าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้  จะเป็นประโยชน์ต่อการจัดการเรียน
การสอนคณิตศาสตร์  การค้นคว้าหาความรู้ของนักเรียนและเป็นประโยชน์ต่อผู้สนใจ  เพ่ือนครูและ 
วงการศึกษาต่อไป 

 
 
 

พนารัตน์ รอดภัย 
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สารบัญ ข 
ค าแนะน าในการใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ส าหรับครูผู้สอน ค 
ค าแนะน าในการใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ส าหรับผู้เรียน ง 
ผลการเรียนรู้ จ 
จุดประสงค์การเรียนรู้ จ 
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 1.  ศึกษาแผนการจัดการเรียนรู้และการใช้แบบฝึกทักษะ 
 2.  ศึกษาและท าความเข้าใจเนื้อหา  จุดประสงค์การเรียนรู้และการด าเนินการสอน  เพื่อให้การจัด
กิจกรรมการเรียนรู้เป็นไปตามล าดับขั้นตอน 
 3.  ให้นักเรียนท าแบบทดสอบก่อนเรียน 
 4.  ด าเนินกิจกรรมการเรียนรู้ 
 5.  ให้ค าแนะน าและความช่วยเหลือนักเรียนเมื่อมีปัญหา  ตามความเหมาะสมกับความสามารถและ
ศักยภาพของนักเรียนที่แตกต่างกัน 
 6.  ให้นักเรียนท าแบบทดสอบหลังเรียน 
 7.  แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้ใช้เวลาในการจัดกิจกรรมการเรียนการสอน  5  ชั่วโมง   
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 1.  ศึกษาการใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 
 2.  ศึกษาจุดประสงค์การเรียนรู้  เพ่ือให้ทราบว่านักเรียนต้องรู้และปฏิบัติสิ่งใดบ้างหลังจาก  
จบบทเรียนแล้ว 
 3.  ท าแบบทดสอบก่อนเรียนเพ่ือตรวจสอบความรู้เดิมในเรื่องที่เรียน  จากนั้นตรวจค าตอบ  
จากเฉลยในภาคผนวกท้ายเล่มและบันทึกคะแนน 
 4.  ศึกษาเนื้อหาและตัวอย่างให้เข้าใจ  แล้วท าแบบฝึกทักษะตามล าดับขั้นตอน 
 5.  หากไม่เข้าใจหรือมีปัญหา  นักเรียนสามารถปรึกษาและแลกเปลี่ยนองค์ความรู้  
 6.  ท าแบบทดสอบหลังเรียนแล้วตรวจค าตอบจากเฉลยในภาคผนวกท้ายเล่มและบันทึกคะแนน
แล้วเปรียบเทียบกับคะแนนทดสอบก่อนเรียน 
 7.  หากยังมีข้อสงสัยและไม่เข้าใจให้กลับไปทบทวนบทเรียนจากแบบฝึกทักษะอีกครั้ง  
 8.  นักเรียนควรซื่อสัตย์ต่อตนเอง  โดยไม่เปิดดูเฉลยระหว่างศึกษาแบบฝึกทักษะ  เพ่ือนักเรียน  
จะได้พัฒนาการเรียนรู้ของตนเองอย่างเต็มความสามารถ 
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     หาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้ 
 
  
 
 
 
ด้านความรู้ 

   หาอนุพันธ์ของฟังก์ชันที่ก าหนดให้โดยใช้สูตรได้ 
ด้านทักษะกระบวนการ 

1. การแก้ปัญหา 
2. การให้เหตุผล 
3. การสื่อสาร การสื่อความหมายทางคณิตศาสตร์และการน าเสนอ 

ด้านคุณลักษณะ 
1. มีความซื่อสัตย์ สุจริต 
2. มีวินัย 
3. ใฝ่เรียนรู้ 
4. มุ่งม่ันในการท างาน 

 
 
 
 
 

1. ความสามารถในการสื่อสาร    
2. ความสามารถในการคิด 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 
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สาระส าคัญ 

การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตรมีดังนี้   

 สูตรที่  1  ถ้า  f(x)  =  c  เมื่อ  c  เป็นค่าคงตัว  แล้ว  f (x)   =  0 

 สูตรที่  2  ถ้า  f(x)  =  x  แล้ว  f (x)    =  1 

 สูตรที่  3  ถ้า  f(x)  =  nx   แล้ว  f (x)    =  n-1nx   

 สูตรที่  4  ถ้า  f  และ  g  หาอนุพันธ์ได้ที่  x  แล้ว  (f + g) (x)  =  f (x) + g (x)    

 สูตรที่  5  ถ้า  f  และ  g  หาอนุพันธ์ได้ที่  x  แล้ว  (f - g) (x)  =  f (x) - g (x)      

 สูตรที่  6  ถ้า  c  เป็นค่าคงตัว  และ  f  หาอนุพันธ์ได้ที่  x  แล้ว  (cf) (x) = c(f (x))     

 สูตรที่  7  ถ้า  f  และ  g  หาอนุพันธ์ได้ที่  x  แล้ว  (fg) (x)  =  f(x)g (x) + g(x)f (x)    

 สูตรที่  8  ถ้า  f  และ  g  หาอนุพันธ์ได้ที่  x  แล้ว  
2

f g(x)f (x) - f(x)g (x)
(x) =  

g (g(x))

   
 
 
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รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม  7  (ค33207)             ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี  6 
เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน   เล่ม  6  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
********************************************************************************************* 
ค าชี้แจง  1.  แบบทดสอบชุดนี้มีทั้งหมด  10  ข้อ  ใช้เวลา  15 นาที 
   2.  ให้นักเรียนท าเครื่องหมาย  X  ลงในช่องตัวเลือกในกระดาษค าตอบที่เห็นว่าถูกท่ีสุด 
********************************************************************************************* 

1. ก าหนด  f(x)  =  3 2x + 2x - x + 5   แล้ว  f (x)   มีค่าตรงกับข้อใด 
ก. 4 3 23x + 4x - x + 5x    ข.  3 23x + 4x - x + 5  
ค.   23x + 4x - 1   ง.  26x + 2x - 1  
 

2. ก าหนด  f(x)  =  3x + 5   แล้ว  f (2)   มีค่าตรงกับข้อใด 
ก. 3     ข.  4 
ค.  5     ง.  6 
 

3. ก าหนด  y  =  
1

2x   แล้ว  
dy

dx
  มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
1

-
2x      ข.  

1

2 x
 

ค.  
2

x
    ง.  2 x  

 

4. ก าหนด  f(x)  =  
3

x + 1
  แล้ว  f (2)   มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 2

3
-
(x + 1)

    ข.  
-3

x + 1
 

ค.  
3

x + 1
    ง.  2

3

(x + 1)
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



หน้า | 2 
 

แบบฝึกทักษะคณติศาสตร์  เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่ม  6  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
 

5. ก าหนด  y  =  
1

(3x + 7)  + 8
x

 
 
 

  แล้ว  
dy

dx
  มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
2

3 14
3 +  - 

x x
   ข.  

2 3

6 14
8 +  - 

x x
 

ค.  
2

3 14
24 +  - 

x x
   ง.  

2

3 14
24 -  - 

x x
 

 

6. ก าหนด  f(x)  =  
3

2

x + 16

x
  แล้ว  f (x)   มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
4

4

x - 32

x
    ข.  

4

2

x - 32

x
 

ค. 
3

3

x - 32

x
    ง. 

4

3

x - 32

x
 

 

7. ก าหนด  f(x)  =  
5

1

x
  แล้ว  f(2)   และ  f (2)    มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
1

32
,  

5
-
64

    ข.  
1

32
,  

1

64
 

ค.  
1

8
,  

1
-
64

    ง.  
1

8
, 

5
-
64

 

 

8. ก าหนด f(x)  =  7 5 26x - 8x + 3x - 4x - 25  แล้ว f (1)  - f(-1)  มีค่าตรงกับข้อใด 
ก. 48     ข.  12 
ค.  -12     ง.  -20 

9. ก าหนด  f(x)  =  
x + 1

x
  แล้ว    f (5)  และ  f (-5)  มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
1

-
10

,   
1

-
10

   ข.  
1

-
10

,   
1

10
 

ค.  
1

-
25

,   
1

25
    ง.   

1
-
25

,   
1

-
25  

10. ก าหนด  f(x)  =  2 2(4x - x )(x + 3)   แล้ว    f (0) f (2)    มีค่าตรงกับข้อใด 
ก. 2,448    ข.  1,248 
ค.  104     ง.   0 
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ข้อ ก ข ค ง 
1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     
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ยังจ าได้ไหม 

จ าได้หรือเปล่า  เราสามารถหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้อย่างไร 

 

อ๋อ  จ าได้ซิ  เราสามารถหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้โดยใช้ลิมิต  

คือ…………………………………………………………………………………………………………. 

0

f(x+h) - f(x)
lim

hh
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 การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้บทนิยามของอนุพันธ์ของฟังก์ชันในรูปลิมิตนั้น
ค่อนข้างยุ่งยาก  ดังนั้นเพื่อให้การหาอนุพันธ์สามารถท าได้สะดวกและรวดเร็ว  จึงได้มีการสร้างสูตรที่ใช้
ส าหรับการหาอนุพันธ์ขึ้นมาดังต่อไปนี้ 
 

สูตรที่  1  ถ้า  f(x)  =  c  เมื่อ  c  เป็นค่าคงตัว  แล้ว  f (x)   =  0 

พิสูจน์  f (x)  = 
h 0

f(x+h) - f(x)
lim

h
 

   = 
h 0

c - c
lim

h
 

   = 
h 0
lim 0


 

   = 0 
 

ตัวอย่างที่ 1 ก าหนดให้  y  =  -5    จงหา  
dy

dx
 

 

วิธีท า  
dy

dx
  = 

d
(-5)

dx
 

    = 0 
 
สูตรที่  2  ถ้า  f(x)  =  x  แลว้  f (x)   =  1 

พิสูจน์  f (x)  = 
h 0

f(x+h) - f(x)
lim

h
 

        = 
h 0

x + h - x
lim

h
 

         = 
h 0

h
lim

h
 

         = 1 
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สูตรที่  3  ถ้า  f(x)  =  nx   เมื่อ  n  เป็นจ านวนจริง  แล้ว  f (x)   =  n-1nx    

พิสูจน์  f (x)  = 
h 0

f(x+h) - f(x)
lim

h
 

   = 
n n

h 0

(x+h)  - x
lim

h
 

         = 
       n n n nn n-1 n-2 2 n n 0 1 2 n

h 0

x + x h + x h  + … + h  - x
lim

h
 

        = 

n-1 n-2 2 n

h 0

n(n-1)nx h + x h  + … + h
2lim

h
 

        = n-1 n-2 2 n

h 0

n(n-1)
lim nx h + x h  + … + h

2

 
 
 

 

        = n-1nx  
 
 

ตัวอย่างที่ 2 ก าหนดให้  f(x)  =  3x    จงหา  f (x)  
 
วิธีท า  จาก   f(x) = 3x     

  จะได้  f (x)  = 23x  
 

ตัวอย่างที่ 3 ก าหนดให้  f(x)  =  
2

1

x
   จงหา  f (x)  

วิธีท า  จาก   f(x) = 
2

1

x
    

 เนื่องจาก 
2

1

x
 = -2x  

 ดังนั้น    f (x)  = -2-1-2x  

    = -3-2x  

    = 3

2
-
x
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ตัวอย่างที่ 4 ก าหนดให้  y  =  3 x    จงหา  
dy

dx
 

วิธีท า  เนื่องจาก 3 x  = 
1

3x  

  ดังนั้น  
dy

dx
 = 

1
 - 1

3
1

x
3

 

     = 
2

-  
3

1
x

3
 

     = 
3 2

1

3 x
 

สูตรที่  4  ถ้า  f  และ  g  หาอนุพันธ์ได้ที่  x  แล้ว     (f + g) (x)    =   f (x) + g (x)   

พิสูจน์     ให้  F(x) = f(x)  +  g(x)  

    จะได้ F (x)  = 
h 0

F(x+h) - F(x)
lim

h
 

  = 
   

h 0

f(x+h) + g(x+h)  - f(x) + g(x)
lim

h
 

  = 
   

h 0

f(x+h) - f(x)  + g(x+h) - g(x)
lim

h
 

   = 
   

h 0 h 0

f(x+h) - f(x)  g(x+h) - g(x)
lim + lim

h h 
 

   = f (x) + g (x)   
 

ตัวอย่างที่ 5  ก าหนดให้   y  =  2x + x    จงหา  
dy

dx
 

วิธีท า  จาก  y = 2x + x     

  จะได้ 
 

dy

dx
 = 2d

(x + x)
dx

 

     = 2d d
(x ) + (x)

dx dx
 

     = 2x + 1 
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สูตรที่  5  ถ้า  f  และ  g  หาอนุพันธ์ได้ที่  x  แล้ว     (f - g) (x)    =   f (x) - g (x)   

พิสูจน์     ให้  F(x) = f(x)  -  g(x)  

    จะได้ F (x)  = 
h 0

F(x+h) - F(x)
lim

h
 

  = 
   

h 0

f(x+h) - g(x+h)  - f(x) - g(x)
lim

h
 

  = 
   

h 0

f(x+h) - f(x)  - g(x+h) - g(x)
lim

h
 

   = 
   

 h 0 h 0

f(x+h) - f(x)  g(x+h) - g(x)
lim  - lim

h h
 

   =  f (x) - g (x)  
 

จากสูตรที่  4  และสูตรที่  5  เราจะขยายจ านวนฟังก์ชันที่บวกลบกันเป็นกี่ฟังก์ชันก็ได้   
ตามตัวอย่างต่อไปนี้ 

ตัวอย่างที่ 6 ก าหนดให้  y  =  5 4 3x + x - x - x + 5    จงหา  
dy

dx
 

 

วิธีท า   จาก y  =  5 4 3x + x - x - x + 5     

  จะได้ 
dy

dx
 =  5 4 3d

(x + x - x - x + 5)
dx

 

    =  5 4 3d d d d d
(x ) + (x ) - (x ) - (x) + (5)

dx dx dx dx dx
 

    =  4 3 25x + 4x - 3x - 1 + 0 

    =  4 3 25x + 4x - 3x - 1 
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สูตรที่  6  ถ้า  c  เป็นค่าคงตัว  และ  f  หาอนุพันธ์ได้ที่  x  แล้ว    (cf) (x)    =   c(f (x))   

พิสูจน์      ให้  F(x) = cf(x) 

    จะได้ F (x)       = 
h 0

F(x+h) - F(x)
lim

h
 

   = 
h 0

cf(x+h) - cf(x)
lim

h
 

   = 
h 0

f(x+h) - f(x)
lim c

h

 
 
 

 

   = 
h 0

f(x+h) - f(x)
c lim

h

 
 
 

 

   = c(f (x))   

ตัวอย่างที ่7 ก าหนดให้  y  =  32x - 3x  จงหา  
dy

dx
 

 
วิธีท า  จาก  y = 32x - 3x     

  จะได้ 
 

dy

dx
 = 3d

(2x - 3x)
dx

 

     = 3d d
(2x ) - (3x)

dx dx
 

     = 3d d
2 (x ) - 3 (x)

dx dx
 

     = 22(3x ) - 3(1)  

     = 26x - 3  
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สูตรที่  7  ถ้า  f  และ  g  หาอนุพันธ์ได้ที่  x  แล้ว    (fg) (x)    =   f(x)g (x) + g(x)f (x)   

พิสูจน์     ให้  F(x) = f(x)  g(x)  

         F (x)      =     
h 0

f(x+h)g(x+h) - f(x)g(x)
lim

h
 

   =     
h 0

f(x+h)g(x+h) - f(x+h)g(x) + f(x+h)g(x) - f(x)g(x)
lim

h
 

         =     
h 0

g(x+h) - g(x) f(x+h) - f(x)
lim f(x+h) g(x)

h h

 
 

 
 

         =     
h 0 h 0 h 0 h 0

g(x+h) - g(x) f(x+h) - f(x)
lim f(x+h) lim lim g(x) lim

h h   
  

         =     f(x)g (x) + g(x)f (x)   

ตัวอย่างที่ 8 ก าหนดให้  y  =  2(x - 5x)(3x + 2)    จงหา  
dy

dx
 

 
วิธีท า  จาก y = 2(x - 5x)(3x + 2)    

  จะได้  
dy

dx
 = 2d

(x - 5x)(3x + 2)
dx

 

    = 2 2d d
(x - 5x) (3x + 2) + (3x + 2) (x - 5x)

dx dx
 

    = 2(x - 5x)(3 + 0) + (3x + 2)(2x - 5)  
    = 2 23x - 15x + 6x + 4x - 15x + 10  
    = 29x - 26x - 10  
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สูตรที่  8  ถ้า  f  และ  g  หาอนุพันธ์ได้ที่  x  แล้ว    
f

(x)
g

 
 
 

   =   
2

g(x) f (x) - f(x) g (x)

(g(x))

  
 

พิสูจน์ ให้   y   = 
f(x)

g(x)
 

dy

dx
 = 

h 0

f(x+h) f(x)
 - 

g(x+h) g(x)lim
h

 

  = 
h 0

f(x+h) g(x) - f(x) g(x+h)
lim

h g(x+h) g(x)

 

 
 

  = 
h 0

f(x+h) g(x) - f(x) g(x) - f(x) g(x+h) + f(x) g(x)
lim

h g(x+h) g(x)

   

 
 

 

  = 
h 0

f(x+h) g(x) - f(x) g(x) f(x) g(x+h) + f(x) g(x)
 - 

h h
lim

g(x+h) g(x)

      
      


  

= 
h 0

f(x+h) - f(x) g(x+h) + f(x)
g(x)  - f(x)

h h
lim

g(x+h) g(x)

   
      


 

  = 
h 0 h 0 h 0 h 0

h 0 h 0

f(x+h) - f(x) g(x+h) + f(x)
lim g(x) lim  - lim f(x) lim

h h
lim g(x+h) lim g(x)

   

 

   
       


 

  = 
2

g(x) f (x) - f(x) g (x)

(g(x))

  
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ตัวอย่างที่ 9 ก าหนดให้  y  =  
x - 3

2x + 5
   จงหา  

dy

dx
 

วิธีท า จาก y = 
x - 3

2x + 5
   

 จะได้ 
dy

dx
 = 2

d d
(2x + 5) (x - 3) - (x - 3) (2x + 5) 

dx dx
(2x + 5)

 

   = 
2

(2x + 5)(1 - 0) - (x - 3)(2 + 0) 

(2x + 5)
 

   = 
2

2x + 5 - 2x + 6

(2x + 5)
 

   = 
2

11

(2x + 5)
 

ตัวอย่างที่ 10 ก าหนดให้  y   =  
2

3

(x + 1)(2x - 3)

x +1
   จงหา  f (1)  

 

วิธีท า จาก f(x)   =  
2

3

(x + 1)(2x - 3)

x +1
    

   =  
3 2

3

2x - 3x + 2x - 3

x + 1
 

จะได้  f (x)  =  
3 2 3 2 2

3 2

(x + 1)(6x - 6x + 2 - 0) - (2x - 3x + 2x - 3)(3x + 0)

(x + 1)
 

ดังนั้น f (1)  =  2

(1 + 1)(6 - 6 + 2) - (2 - 3 + 2 - 3)(3)

(1 + 1)
 

   =  
(2)(2) - (-2)(3)

4
 

   =  
10

4
   =

  

5

2
 

 

หาผลคูณของตัวเศษ  แล้วหาอนพุันธ์โดยใช้
สูตรผลหาร 
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จากตัวอย่างที่  10  เราอาจหาอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  f  ได้อีกวิธีหนึ่ง  โดยไม่ต้องเขียนฟังก์ชัน  f  ใหม ่
เป็นการหาอนุพันธ์โดยใช้สูตร  7  และ  8  ดังนี้   

จาก f(x)   =  
2

3

(x + 1)(2x - 3)

x +1
    

ดังนั้น  f (x)  =  

3 2 2 3

3 2

d d
(x +1) (x + 1)(2x - 3) (x + 1)(2x - 3) (x +1)

dx dx
(x +1)

   
 

   =  

3 2 2 2 2

3 2

d d
(x +1) (x +1) (2x-3)+(2x-3) (x +1) -(x +1)(2x-3)(3x )

dx dx
(x +1)

 
    

   =  
3 2 2 2

3 2

(x +1) (x +1)(2)+(2x-3)(2x) -(x +1)(2x-3)(3x )

(x +1)

    

   =  
3 2 2 2

3 2

(x +1) (x +1)(2)+(2x-3)(2x) -(x +1)(2x-3)(3x )

(x +1)

    

ดังนั้น f (1)  =
  

 
2

(1+1) (1+1)(2)+(2-3)(2) -(1+1)(2-3)(3)

(1+1)
 

   =
  

4 + 6

4
 

   =
  

10

4
 

   =
  

5

2
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ท้ังสองวิธีไดค้ าตอบเหมือนกันค่ะ  แล้วแต่ว่าใครถนดัวิธีไหน 

การหาอนุพันธ์  เรามักจะเรียกกนัย่อ ๆ ว่า  ดิฟนะคะ 

เพื่อน ๆ จ าสตูรได้หรือเปล่าคะ  ลองมาใช้เทคนิคชว่ยจ ากันนะคะ 
1. ดิฟค่าคงตัว  ได้  0 
2. ดิฟผลคูณให้ท่องว่า   หน้าดิฟหลัง + หลังดิฟหน้า 

3. ดิฟผลหารให้ท่องว่า     

เราไปศึกษาตวัอย่างการน าเทคนิคช่วยจ าไปใช้กันดกีว่าครับ 
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ดิฟค่าคงตัวได้  0  เช่น 

1. f(x)  =  5  ดังนั้น  ( )f x   =  0 

2. f(x)  =  8  ดังนั้น  ( )f x   =  0 

ดิฟผลคูณให้ท่องว่า   หน้าดิฟหลัง + หลังดิฟหน้า  เช่น 

f(x)  =  (3x – 2)(2x + 5)  สมมติให้  หน้าคือ  (3x – 2) 

                            หลังคือ  (2x + 5) 

ดังนั้น  ( )f x   =  (3 -2) (2 +5) +  (2 +5) (3 -2)
d d

x x x x
dx dx

 

           =  (3x – 2)(2)  +  (2x + 5)(3) 

           =  6x – 4  +  6x + 15 

           =  12x  +  11 



หน้า | 16 
 

แบบฝึกทักษะคณติศาสตร์  เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่ม  6  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ดิฟผลหารให้ท่องว่า      เช่น 

f(x)  =  
3 -2

2 +5

x

x
  สมมติให้  บนคือ  (3x – 2) 

                    ล่างคือ  (2x + 5) 

ดังนั้น  ( )f x   =  
2

(2 +5) (3 -2) - (3 -2) (2 +5)

(2 +5)

d d
x x x x

dx dx
x

 

           =  
2

(2 +5)(3) - (3 -2)(2)

(2 +5)

x x

x
 

           =  
2

(6 +15) - (6 -4)

(2 +5)

x x

x
 

           =  
2

6x + 15 - 6x + 4

(2x+5)
 

           =  
2

19

(2x+5)
 



หน้า | 17 
 

แบบฝึกทักษะคณติศาสตร์  เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่ม  6  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
 

 
 
ค าชี้แจง   จงหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันที่ก าหนดให้  (ข้อละ  1  คะแนน คะแนนเต็ม  20  คะแนน)     

1.  ถ้า   y  =  -10   แล้ว   จงหา  
dy

dx
 

วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
2.  ถ้า   f(x)   =   20   แล้ว   จงหา   f (x)  
วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
3.  ถ้า   f(x)   =  43   แล้ว   จงหา  f (x)  
วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
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แบบฝึกทักษะคณติศาสตร์  เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่ม  6  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
 

4.  ถ้า   y  =  3 x    แล้ว   จงหา  
dy

dx
 

วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

5.  ถ้า   f(x)   =    
2

3x    แล้ว   จงหา   f (x)  
วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………..
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
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แบบฝึกทักษะคณติศาสตร์  เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่ม  6  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
 

6.  ก าหนดให้  y  =  4-2 x    จงหา  
dy

dx
 

วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

7.  ให้  y  =  3 2x + 2x   จงหา  
dy

dx
 

วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
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แบบฝึกทักษะคณติศาสตร์  เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่ม  6  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
 

8.  ให้   f(x)   =   6 22x + 3x + 3x   จงหา   f (x)           

วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

9. ก าหนดให้  y  =  2

1 1
x +  - 

x x
   จงหา  

dy

dx
 

วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
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แบบฝึกทักษะคณติศาสตร์  เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่ม  6  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
 

10. ก าหนดให้  f(x)  =   2

1
x  + 

x
  จงหา  f (4)  

วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

11. ก าหนดให้  f(x)  =   
2 1

3 32x - 6x + 4   จงหา  f (1)  

วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
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แบบฝึกทักษะคณติศาสตร์  เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่ม  6  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
 

12.  ก าหนดให้  f(x)  =   3 1
2x - 

x
  จงหา  f (1)  

วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

13.  จงหาอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  y  =  2 2(4x - x )(x + 3)   โดยใช้สูตรที่  7 
วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
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แบบฝึกทักษะคณติศาสตร์  เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่ม  6  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
 

14.  ก าหนดให้  y  =  4 3(2x - 1)(5x + 6x)    จงหาอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  โดยใช้สูตรที่  7 

วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

15.  ก าหนดให้  y  =  2 2x (-3x - 2)    จงหา  
dy

dx
 

วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
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แบบฝึกทักษะคณติศาสตร์  เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่ม  6  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
 

16.  ก าหนดให้  y  =  4 5 4(x + 3)(-4x + 5x + 5)    จงหา  
dy

dx
 

วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

17.  ก าหนดให้  f(x)  =   2 2(x + 1)(x - 4)   จงหา  f (2)  
วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
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แบบฝึกทักษะคณติศาสตร์  เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่ม  6  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
 

18.  จงหาอนุพันธ์ของฟังก์ชัน y  =  
5 2

2

x - 3x + 5x - 2

x
 

วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

19.  ก าหนดให้  y  =  
2x + 2

x
  จงหา  

dy

dx
 

วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
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แบบฝึกทักษะคณติศาสตร์  เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่ม  6  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
 

20.  ก าหนดให้  f(x)  =   
5 2

4

4x + 2x

3x + 5
  จงหา  f (x)  

วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
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แบบฝึกทักษะคณติศาสตร์  เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่ม  6  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
 

 
 
ค าชี้แจง    ให้นักเรียนเลือกค าตอบทางขวาแล้วน าตัวอักษรมาเติมหน้าข้อให้ถูกต้อง 
 

………. 1.  18f(x) = 5x      ก.  f (x)   =  
4

9
-
x

 

 

………. 2.  
5

4
3

f(x) = x
4

       ข.  f (x)   =  
4

10 5

10x

x - 10x + 25
 

 

………. 3.  3

3
f(x) = 

x
          ค.  f (x)   =  1790x  

 

………. 4.  
5

4 3
1

f(x) = - x + 3x + 2x
2

   ง.  f (x)   =  3
4

8 3
x + 5 + 

3 x
 

 

………. 5.  4 -32
f(x) = x + 5x - x

3
         จ.  f (x)   =  

6 3 2

6 3

9x - 24x - 18x

9x - 12x + 4
 

 

………. 6.  4 5 4f(x) = (x + 3)(-4x + 5x + 5)            ฉ. f (x)   =   
1

4
15

x
16

 

 

………. 7.  4 2 2f(x) = (5x - 3x - 1)(-5x + 3)         ช.  f (x)   =  
6 3 2

8 4

-5x - 4x - 30x

2x - 8x + 8
 

 

………. 8.  5

2
f(x) = 

x - 5
          ซ.  f (x)   =  5 3-150x + 120x - 8x  

 

………. 9.  
4

3

3x + 2
f(x) = 

3x - 2
         ฌ.  f (x)   =  

2
3 3-2x + 5x + 2  

 

………. 10.  
4 3

4

3x + 5x - 5
f(x) = 

2x - 4
                 ญ.  f (x)  = 8 7 4 3-36x +40x -60x +80x  
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รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม  7  (ค33207)             ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี  6 
เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน   เล่ม  6  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
********************************************************************************************* 
ค าชี้แจง  1.  แบบทดสอบชุดนี้มีทั้งหมด  10  ข้อ  ใช้เวลา  15 นาที 
   2.  ให้นักเรียนท าเครื่องหมาย  X  ลงในช่องตัวเลือกในกระดาษค าตอบที่เห็นว่าถูกท่ีสุด 
********************************************************************************************* 

1. ก าหนด  y  =  
1

2x  แล้ว  
dy

dx
  มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
1

-
2x      ข.  

1

2 x
 

ค.  
2

x
    ง.  2 x  

2. ก าหนด  y  =  
1

(3x + 7)  + 8
x

 
 
 

  แล้ว  
dy

dx
  มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 2

3 14
3 +  - 

x x
   ข.  2 3

6 14
8 +  - 

x x
 

ค.  2

3 14
24 +  - 

x x
   ง.  2 3

3 14
24 -  - 

x x
 

3. ก าหนด  f(x)  =  
3

x + 1
  แล้ว  f (2)   มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 2

3
-
(x + 1)

    ข.  
-3

x + 1
 

ค.  
3

x + 1
    ง.  2

3

(x + 1)
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4. ก าหนด  f(x)  =  
5

1

x
  แล้ว  f(2)   และ  f (2)    มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
1

32
,  

1

64
    ข.  

1

32
,  

5
-
64

 

ค.  
1

8
, 

5
-
64

    ง.  
1

8
,  

1
-
64

 

5. ก าหนด  f(x)  =  3 2x + 2x - x + 5   แล้ว  f (x)   มีค่าตรงกับข้อใด 
ก. 4 3 23x + 4x - x + 5x    ข.  3 23x + 4x - x + 5  
ค. 23x + 4x - 1     ง. 26x + 2x - 1  
 

6. ก าหนด  f(x)  =  3x + 5   แล้ว  f (2)   มีค่าตรงกับข้อใด 
ก. 3     ข.  4 
ค.  5     ง.  6 

7. ก าหนด  f(x)  =  
3

2

x + 16

x
  แล้ว  f (x)   มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
4

4

x - 32

x
    ข.  

4

2

x - 32

x
 

ค. 
3

3

x - 32

x
    ง. 

4

3

x - 32

x
 

8. ก าหนด f(x)  =  7 5 26x - 8x + 3x - 4x - 25  แล้ว f (1)  - f(-1)  มีค่าตรงกับข้อใด 
ก. 48     ข.  12 
ค.  -12     ง.  -20 

9. ก าหนด  f(x)  =  2 2(4x - x )(x + 3)   แล้ว    f (0) f (2)    มีค่าตรงกับข้อใด 
ก. 2,448    ข.  1,248 
ค.  104     ง.   0 

10. ก าหนด  f(x)  =  
x + 1

x
  แล้ว    f (5)  และ  f (-5)  มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
1

-
10

,   
1

-
10

   ข.  
1

-
10

,   
1

10
 

ค.  
1

-
25

,   
1

25
    ง.   

1
-
25

,   
1

-
25

 

 



หน้า | 30 
 

แบบฝึกทักษะคณติศาสตร์  เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่ม  6  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
 

 
 

 
 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

ข้อ ก ข ค ง 
1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     
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แบบบันทึกคะแนนแบบทดสอบก่อนเรียนและหลังเรียน 
แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร ์ ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี  6  

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร ์ เรื่อง  ลมิติและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน    
เล่ม  6  การอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 

 

ชื่อ………………………………………..…….ชั้น.............................  เลขที…่… 
โรงเรียนบ้านไร่วิทยา  ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษา เขต 42 

 

รายการ คะแนนเต็ม คะแนนที่ได้ ความก้าวหน้า คิดเป็นร้อยละ 
การทดสอบก่อนเรียน 10    
การทดสอบหลังเรียน 10  
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แบบบันทึกความก้าวหน้าของแบบฝึกทักษะ 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร ์ ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี  6 
กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร ์ เรื่อง  ลมิติและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน 

เล่ม  6  การอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
 

ชื่อ………………………………………..…….ชั้น.............................  เลขที…่… 
โรงเรียนบ้านไร่วิทยา  ส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษามัธยมศึกษา เขต 42 

 
แบบฝึกทักษะที่ คะแนนเต็ม คะแนนที่ได้ คิดเป็นร้อยละ ผ่าน

เกณฑ์* 
ไม่ผ่าน
เกณฑ์** 

6.1 20     
6.2 10     

รวมทั้งหมด 30     
เฉลี่ย      

คิดเป็นร้อยละ      
 
    * ผ่านเกณฑ ์  หมายความว่า ผู้เรียนได้คะแนนร้อยละ 80 ขึ้นไปของคะแนนเต็ม      
    ** ไมผ่่านเกณฑ์ หมายความว่า ผู้เรียนได้คะแนนน้อยกว่าร้อยละ 80 ของคะแนนเต็ม  
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เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ข้อ ค าตอบ 
1 ค 
2 ก 
3 ข 
4 ค 
5 ง 
6 ค 
7 ก 
8 ค 
9 ง 
10 ข 
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เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ข้อ ค าตอบ 
1 ข 
2 ง 
3 ค 
4 ข 
5 ค 
6 ก 
7 ค 
8 ค 
9 ข 
10 ง 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  6.1 
 

1.  ถ้า   y  =  -10   แล้ว   จงหา  
dy

dx
 

วิธีท า จาก   y =  -10   

 จะได้ 
dy

dx
 =  

d
(10)

dx
 

   =  0 
2.  ถ้า   f(x)   =   20   แล้ว   จงหา   f (x)  
วิธีท า จาก   f(x) =  -20   

 จะได้ f (x)  =  
d

(20)
dx

 

   =  0 
3.  ถ้า   f(x)   =  43   แล้ว   จงหา  f (x)  
วิธีท า จาก   f(x) =  43 

 จะได้ f (x)  =  3d
(4 )

dx
 

   =  0 

4.  ถ้า   y  =  3 x    แล้ว   จงหา  
dy

dx
 

วิธีท า จาก   y =  3 x  

   =  
1

3x  

 จะได้ 
dy

dx
 =  

1

3
d

(x )
dx

 

   =  
1

 - 1
3

1
x

3
 

   =  
2

-
3

1
x

3
 

   =  
2

3

1

3x

   =  
3 2

1

3 x
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5.  ถ้า   f(x)   =    
2

3x    แล้ว   จงหา   f (x)  

วิธีท า จาก   f(x) =  
2

3x  

 จะได้ f (x)  =  
2

3
d

(x )
dx

 

   =  
2

 - 1
3

2
x

3
 

   =  
1

- 
3

2
x

3
 

   =  
1

3

2

3x

 

   =  
3

2

3 x
 

6.  ก าหนดให้  y  =  4-2 x    จงหา  
dy

dx
 

วิธีท า จาก   y =  4-2 x  

   =  
1

4-2x  

 จะได้ 
dy

dx
 =  

1

4
d

(-2x )
dx

 

   =  
1

 - 1
4

1
-2( x )

4
 

   =  
3

-  
4

1
- x
2

 

   =  
3

4

1
-

2x

 

   =  
4 3

1
-
2 x
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7.  ให้  y  =  3 2x + 2x   จงหา  
dy

dx
 

วิธีท า จาก   y =  3 2x + 2x  

 จะได้ 
dy

dx
 =  3 2d

(x + 2x )
dx

 

   =  3 2d d
(x ) + (2x )

dx dx
 

   =  3-1 2-13x  + 2(2x )  
   =  23x  + 4x  
 
8.  ให้   f(x)   =   6 22x + 3x + 3x   จงหา   f (x)           

วิธีท า จาก   f(x) =  6 22x + 3x + 3x  

 จะได้ f (x)  =  6 2d
(2x + 3x + 3x)

dx
 

   =  6 2d d d
(2x ) + (3x ) + (3x)

dx dx dx
 

   =  5-1 2-12(6x ) + 3(2x ) + 3(1)  
   =  512x + 6x + 3 

9. ก าหนดให้  y  =  2

1 1
x +  - 

x x
   จงหา  

dy

dx
 

วิธีท า  จาก   y   =  
 

2

1 1
x +  - 

x x
    

  จะได้  
dy

dx
 = 

2

d 1 1
x +  - 

dx x x
 
 
 

 

    = 
2

d d 1 d 1
(x) +  - 

dx dx x dx x
   
   
   

 

    = -1 -2d d d
(x) + (x ) - (x )

dx dx dx
 

    = -2 -31 + (-x ) + 2x  
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    = 
2 3

-1 2
1 +  + 

x x
 

    = 
2 3

1 2
1 -  + 

x x
 

10. ก าหนดให้  f(x)  =   2

1
x  + 

x
  จงหา  f (4)  

วิธีท า     จาก   f(x) = 
2

1
x  + 

x
  

  จะได้  f(x) = 
1

-22x  + x   

  ดังนั้น  f (x)    = 
1

-22
d

(x  + x )
dx

 

    = 
1

-22
d d

(x ) + (x )
dx dx

 

    = 
1

- -32
1

x  -  2x
2

 

    = 3

1 2
 -  

x2 x
 

  จะได้  f (4)  = 3

1 2
 -  

42 4
 

            = 
1 2

 - 
4 64

 

            = 
1 1

 - 
4 32

 

            = 
8 - 1

32
 

            = 
7

32
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11. ก าหนดให้  f(x)  =   
2 1

3 32x - 6x + 4   จงหา  f (1)  

วิธีท า     จาก   f(x)    = 
2 1

3 32x - 6x + 4  

 จะได้   f (x)  = 
2 1

3 3
d

[2x - 6x + 4]
dx

 

   = 
2 1

3 3
d d d

(2x ) - (6x ) + (4)
dx dx dx

 

   = 
2 1

3 3
d d d

2 (x ) - 6 (x ) + (4)
dx dx dx

 

   = 
1 2

- - 
3 3

2 1
2( x ) - 6( x ) + 0

3 3
 

   = 
3 3 2

4 2
 - 

3 x x
 

 ดังนั้น  f (1)  = 
4

 - 2
3

 

    = 
2

-  
3

 

 

12.  ก าหนดให้  f(x)  =   3 1
2x - 

x
  จงหา  f (1)  

วิธีท า   จาก   f(x)    = 3 1
2x - 

x
 

 จะได้  f(x)    = 
1

-3 22x - x  

  ดังนั้น  f (x)  = 
1

-3 2
d

(2x - x )
dx

 

    =
 

1
-3 2

d d
2 (x ) - (x )

dx dx
 



หน้า | 43 
 

แบบฝึกทักษะคณติศาสตร์  เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่ม  6  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
 

    = 
3

-2 2
1

2(3x ) - (- x )
2

 

    =   2

3

1
6x  +

2 x
 

  จะได้  f (1)  =
 

1
6 +

2
 

            =
 

1
6

2
 

13.  จงหาอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  y  =  2 2(4x - x )(x + 3)  
วิธีท า  จาก   y   =  2 2(4x - x )(x + 3)     

 จะได้  
dy

dx
 =  2 2 2 2d d

(4x - x ) (x + 3) + (x + 3) (4x - x )
dx dx

 

   =  2 2(4x - x )(2x + 0) + (x + 3)(4 - 2x)  

   =  2 2(4x - x )(2x) + (x + 3)(4 - 2x)  

   =  2 3 2 3(8x  - 2x ) + (4x + 12 - 8x - 6x)  
   =  3 2- 10x  + 12x - 6x + 12  
 
 

14.  ก าหนดให้  y  =  4 3(2x - 1)(5x + 6x)    จงหา  
dy

dx
 

วิธีท า  จาก   y   =  4 3(2x - 1)(5x + 6x)     

 จะได้  
dy

dx
 =  4 3 3 4d d

(2x - 1) (5x + 6x) + (5x + 6x) (2x - 1)
dx dx

 

   =  4 2 3 3(2x - 1)(15x + 6) + (5x + 6x)(8x - 0) 

   =  6 2 4 6 430x - 15x + 12x - 6 + 40x + 48x  

   =  6 4 270x + 60x - 15x - 6  
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15.  ก าหนดให้  y  =  2 2x (-3x - 2)    จงหา  
dy

dx
 

วิธีท า   สามารถแสดงวิธีหาค าตอบได้  2  กรณี  นักเรียนเลือกวิธีใดก็ได้ 
วิธีที่  1      จาก     y = 2 2x (-3x - 2)     

     จะได้ y = 4 2-3x - 2x     

        ดังนั้น
 

dy

dx
     =   4 2d

(-3x - 2x )
dx

 

                  = 4 2d d
(-3x ) - (2x )

dx dx
 

          = 4 2d d
-3 (x ) - 2 (x )

dx dx
 

          = 3-3(4x ) - 2(2x)  

          = 3-12x - 4x  

วิธีที่  2     จาก     y = 2 2x (-3x - 2)     

จะได้  
  

dy

dx
 = 2 2d

x (-3x - 2)
dx

       

   = 2 2 2 2d d
x (-3x - 2) + (-3x - 2) (x )

dx dx
 

    = 2 2x (-6x - 0) + (-3x - 2)(2x)  

    = 
3 3-6x + (-6x - 4x)  

    = 
3-12x - 4x  

16.  ก าหนดให้  y  =  4 5 4(x + 3)(-4x + 5x + 5)    จงหา  
dy

dx
 

วิธีท า   สามารถแสดงวิธีหาค าตอบได้  2  กรณี  นักเรียนเลือกท าวิธีใดก็ได้ 
วิธีที่  1     จาก y =  4 5 4(x + 3)(-4x + 5x + 5)     

      จะได้ y =  9 8 4 5 4-4x + 5x + 5x -12x + 15x + 15    

                   =  9 8 5 4-4x + 5x -12x + 20x + 15 

ดังนั้น 
dy

dx
 =  9 8 5 4d

(-4x + 5x -12x + 20x + 15)
dx
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                    =  9 8 5 4d d d d d
(-4x ) + (5x ) - (12x ) + (20x )+ (15)

dx dx dx dx dx
 

                    =  8 7 4 3-36x + 40x - 60x + 80x  
 

      วิธีที่  2     จาก y =  4 5 4(x + 3)(-4x + 5x + 5)     

จะได้ 
dy

dx
 =  4 5 4d

[(x + 3)(-4x + 5x + 5)]
dx

    

     =   4 5 4 5 4 4d d
(x +3) (-4x +5x +5) + (-4x + 5x +5) (x +3)

dx dx
 

      =   4 4 3 5 4 3(x +3)(-20x +20x +0) + (-4x + 5x +5)(4x +0) 

      =   8 7 4 3 8 7 3-20x +20x -60x +60x -16x + 20x +20x  

      =  8 7 4 3-36x +40x - 60x + 80x  

17.  ก าหนดให้  f(x)  =   2 2(x + 1)(x - 4)   จงหา  f (2)  
วิธีท า   สามารถแสดงวิธีหาค าตอบได้  2  กรณี  นักเรียนเลือกท าวิธีใดก็ได้ 

วิธีที่  1     จาก    f(x) = 2 2(x + 1)(x - 4)    

      จะได้  f(x) = 4 2 2x - 4x + x - 4     

                   = 
4 2x - 3x - 4  

   ดังนั้น  f (x)  = 4 2d
(x - 3x - 4)

dx
 

    = 4 2d d d
(x ) - (3x )  - (4)

dx dx dx
 

    = 34x - 6x  

จะได้  f (2)  = 34(2) - 6(2)   
   = 32  -  12 
   = 20 

วิธีที่  2     จาก    f(x)   = 2 2(x + 1)(x - 4)     

ดังนั้น   f (x)    =
 

2 2d
[(x + 1)(x - 4)]

dx
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        = 2 2 2 2d d
(x + 1) (x - 4) + (x - 4) (x + 1)

dx dx
 

        = 2 2(x + 1)(2x - 0) + (x - 4)(2x + 0)  

        = 
3 32x + 2x + 2x - 8x  

        = 34x - 6x  

จะได้   f (2)  = 34(2) - 6(2)  

           = 32  -  12 

          = 20 

18.  จงหาอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  y  =  
5 2

2

x - 3x + 5x - 2

x
 

วิธีท า   สามารถแสดงวิธีหาค าตอบได้  2  กรณี  นักเรียนเลือกท าวิธีใดก็ได้ 

วิธีที่  1     จาก    y = 
5 2

2

x - 3x + 5x - 2

x
   

        = 
5 2

2 2 2 2

x 3x 5x 2
 -  +  - 

x x x x
    

    = 3 -1 -2x  - 3 + 5x  - 2x  

  ดังนั้น  
dy

dx
 = 3 -1 -2d

(x  - 3 + 5x  - 2x )
dx

 

    = 2 -2 -33x - 5x + 4x  

    = 2
2 3

5 4
3x -  + 

x x
 

วิธีที่  2     จาก    y = 
5 2

2

x - 3x + 5x - 2

x
   

 จะได้  
dy

dx
 = 

2 5 2 5 2 2

2 2

d d
x (x - 3x + 5x - 2) - (x - 3x + 5x - 2) (x )

dx dx
(x )

 

   = 
2 4 5 2

4

x (5x - 6x + 5) - (x - 3x + 5x - 2)(2x)

x
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   = 
6 3 2 6 3 2

4

(5x - 6x  + 5x ) - (2x - 6x + 10x  - 4x)

x
 

   = 
6 3 2 6 3 2

4

5x - 6x  + 5x  - 2x + 6x - 10x  + 4x

x
 

   = 
6 2

4

3x - 5x + 4x

x
 

   = 
6 2

4 4 4

3x 5x 4x
 -  + 

x x x
 

    = 2
2 3

5 4
3x -  + 

x x
 

19.  ก าหนดให้  y  =  
2x + 2

x
  จงหา  

dy

dx
 

วิธีท า   สามารถแสดงวิธีหาค าตอบได้  2  กรณี  นักเรียนเลือกท าวิธีใดก็ได้ 

วิธีที่  1     จาก    y = 
2x + 2

x
   

   = 
2x 2

+ 
x x

 

   = -1x + 2x  

 จะได้  
dy

dx
 = 

-1d
(x + 2x )

dx
 

   = -21 - 2x  

   = 2

2
1 - 

x
 

วิธีที่  2     จาก    y = 
2x + 2

x
   

 จะได้  
dy

dx
 = 

 
 
 

2d x + 2

dx x
 

   = 

2 2

2

d d
x (x + 2) - (x + 2) (x)

dx dx
x
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   = 
2

2

x(2x) - (x + 2)(1)

x
 

   = 
2 2

2

2x  -  x - 2

x
 

   = 
2

2

x - 2

x
 

   = 
2

2 2

x 2
 - 

x x
 

   = 2

2
1 - 

x
 

20.  ก าหนดให้  f(x)  =   
5 2

4

4x + 2x

3x + 5
  จงหา  f (x)  

วิธีท า จาก   f(x) = 
5 2

4

4x + 2x

3x + 5
   

จะได้  f (x)  =
 

4 5 2 5 2 4

4 2

d d
(3x + 5) (4x + 2x )-(4x + 2x ) (3x + 5)

dx dx
(3x + 5)

 

  =
   

4 4 5 2 3

4 2

(3x + 5)(20x + 4x) - (4x + 2x )(12x + 0)

(3x + 5)
 

  =
   

8 4 5 8 5

4 2

(60x + 100x + 12x + 20x) - (48x + 24x )

(3x + 5)
 

  =
   

8 5 4

4 2

12x - 12x + 100x + 20x

(3x + 5)
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  6.2 
 

……ค…. 1.  18f(x) = 5x          ก.  f (x)   =  
4

9
-
x

 

 

……ฉ….  2.  
5

4
3

f(x) = x
4

        ข.  f (x)   =  
4

10 5

10x

x - 10x + 25
 

 

……ก…. 3.  3

3
f(x) = 

x
         ค.  f (x)   =  1790x  

 

……ฌ…. 4.  
5

4 3
1

f(x) = - x + 3x + 2x
2

       ง.  f (x)   =  3
4

8 3
x + 5 + 

3 x
 

 

……ง…. 5.  4 -32
f(x) = x + 5x - x

3
       จ.  f (x)   =  

6 3 2

6 3

9x - 24x - 18x

9x - 12x + 4
 

 

……ญ…. 6. 4 5 4f(x) = (x + 3)(-4x + 5x + 5)        ฉ. f (x)   =   
1

4
15

x
16

 

 

……ซ…. 7.  4 2 2f(x) = (5x - 3x - 1)(-5x + 3)       ช.  f (x)   =  
6 3 2

8 4

-5x - 4x - 30x

2x - 8x + 8
 

 

……ข…. 8.  5

2
f(x) = 

x - 5
        ซ.  f (x)   =  5 3-150x + 120x - 8x  

 

……จ…. 9 
4

3

3x + 2
f(x) = 

3x - 2
         ฌ.  f (x)   =  

2
3 3-2x + 5x + 2  

 

……ช…. 10.  
4 3

4

3x + 5x - 5
f(x) = 

2x - 4
       ญ.  f (x)  = 8 7 4 3-36x +40x -60x +80x  


