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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์  รายวิชาคณิตศาสตรเ์พิ่มเติม  7  (ค33207)  ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี  6   
เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟงัก์ชัน  ซึ่งเป็นส่วนหนึ่งของหน่วยการเรียนรูเ้รือ่ง  แคลคูลัสเบื้องตน้  
ประกอบดว้ยแบบฝึกทักษะท้ังหมด  10  เล่ม  ดังนี้ 

เล่ม 1 ลิมิตของฟังก์ชัน 
เล่ม 2 ทฤษฎีบทเกี่ยวกับลิมิตของฟงัก์ชัน 
เล่ม 3 ความต่อเนือ่งของฟังก์ชัน 
เล่ม 4 อัตราการเปลี่ยนแปลง 
เล่ม 5 อนุพันธ์ของฟังก์ชัน 
เล่ม 6 การหาอนุพนัธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
เล่ม 7 การหาอนุพนัธ์ของฟังก์ชันประกอบ 
เล่ม 8 ความชันของเส้นโค้ง 
เล่ม 9 อนุพันธ์อันดับสูง 
เล่ม 10 การประยุกต์ของอนุพันธ ์

โดยในแบบฝึกทักษะแต่ละเลม่  ประกอบด้วยผลการเรียนรู้  จุดประสงค์การเรียนรู้ที่ครอบคลุม
ท้ังด้านความรู้  ด้านทักษะกระบวนการและด้านคุณลักษณะ  ซึ่งกิจกรรมของแบบฝึกทักษะแต่ละเล่ม
เสร็จสมบูรณ์ในตัวเอง  ผูเ้รียนสามารถใช้ได้ด้วยตนเอง 

ส าหรับแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์  เล่ม  7  การหาอนุพันธข์องฟังก์ชันประกอบ  จัดท าข้ึนเพื่อ
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรยีนรู้ที่  19-20  เรื่อง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ  มีจุดมุ่งหมาย
เพือ่ให้นักเรยีนหาอนพุันธ์ของฟังก์ชนัประกอบท่ีก าหนดให้ได้  อีกท้ังยงัเป็นแนวทางในการปฏิรูปกระบวนการ  
จัดการเรียนรู้ที่เน้นผู้เรยีนเปน็ส าคัญ  ส่งเสริมผูเ้รียนได้ฝึกทักษะทางคณิตศาสตร์และแสวงหาความรู้ 
ด้วยตนเอง  อันจะท าให้ผู้เรียนเกิดความรู้  ความเข้าใจในเนื้อหามากยิ่งข้ึน  เกิดความคงทนในการเรียนรู้
และสามารถน าความรู้ท่ีได้รับไปประยุกต์ใชใ้นชวีิตประจ าวนัได้อย่างมีประสิทธภิาพ 

ผู้จัดท าหวังเป็นอย่างยิ่งว่าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้  จะเป็นประโยชน์ต่อการจัดการเรียน
การสอนคณิตศาสตร์  การค้นคว้าหาความรู้ของนักเรียนและเป็นประโยชน์ต่อผู้สนใจ  เพื่อนครูและ 
วงการศึกษาตอ่ไป 

 
 
 

พนารัตน์ รอดภัย 
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    หน้า 
ค าน า ก 
สารบัญ ข 
ค าแนะน าในการใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ส าหรับครูผูส้อน ค 
ค าแนะน าในการใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ส าหรับผู้เรียน ง 
ผลการเรียนรู ้ จ 
จุดประสงค์การเรยีนรู ้ จ 
สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน จ 
ล าดับข้ันตอนการใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตรส์ าหรับผู้เรยีน ฉ 
สาระส าคัญ ช 
แบบทดสอบก่อนเรียน 1 
กระดาษค าตอบแบบทดสอบก่อนเรียน 4 
ยังจ าได้ไหม 5 
ใบความรู้ 7.1  การหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันประกอบ 6 
แบบฝึกทักษะ  7.1 10 
ใบความรู้  7.2  การหาอนุพนัธ์ของฟงัก์ชันประกอบ  (ต่อ) 15 
แบบฝึกทักษะ  7.2 17 
แบบทดสอบหลังเรียน 22 
กระดาษค าตอบแบบทดสอบหลังเรยีน 25 
แบบบันทึกคะแนนแบบทดสอบก่อนเรียนและหลังเรียน 26 
แบบบันทึกความก้าวหน้าของแบบฝึกทักษะ 27 
บรรณานุกรม 28 
ภาคผนวก 30 
เฉลยแบบทดสอบกอ่นเรยีน 31 
เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 32 
เฉลยแบบฝึกทักษะ  7.1 33 
เฉลยแบบฝึกทักษะ  7.2 35 
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 1.  ศึกษาแผนการจัดการเรยีนรู้และการใช้แบบฝึกทักษะ 
 2.  ศึกษาและท าความเข้าใจเนื้อหา  จุดประสงค์การเรียนรู้และการด าเนินการสอน  เพือ่ให้การจัด
กิจกรรมการเรียนรู้เป็นไปตามล าดับข้ันตอน 
 3.  ให้นักเรียนท าแบบทดสอบก่อนเรียน 
 4.  ด าเนินกิจกรรมการเรียนรู้ 
 5.  ให้ค าแนะน าและความชว่ยเหลอืนักเรียนเมื่อมีปญัหา  ตามความเหมาะสมกับความสามารถและ
ศักยภาพของนักเรียนที่แตกต่างกัน 
 6.  ให้นักเรียนท าแบบทดสอบหลังเรยีน 
 7.  แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้ใช้เวลาในการจัดกิจกรรมการเรียนการสอน  2  ชั่วโมง   
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 



ห น้ า  | ง 

 
 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์  เร่ือง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่ม  7  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชนัประกอบ 
 

 
 
 
 1.  ศึกษาการใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 
 2.  ศึกษาจุดประสงค์การเรียนรู้  เพื่อให้ทราบว่านักเรียนต้องรู้และปฏิบัติสิ่งใดบ้างหลังจาก 
จบบทเรียนแล้ว 
 3.  ท าแบบทดสอบก่อนเรียนเพื่อตรวจสอบความรู้เดิมในเรื่องท่ีเรียน  จากนั้นตรวจค าตอบ 
จากเฉลยในภาคผนวกท้ายเล่มและบันทึกคะแนน 
 4.  ศึกษาเนื้อหาและตัวอย่างให้เข้าใจ  แล้วท าแบบฝึกทักษะตามล าดับข้ันตอน 
 5.  หากไม่เข้าใจหรือมีปัญหา  นักเรียนสามารถปรึกษาและแลกเปลี่ยนองค์ความรู้ 
 6.  ท าแบบทดสอบหลังเรียนแล้วตรวจค าตอบจากเฉลยในภาคผนวกท้ายเล่มและบันทึกคะแนน
แล้วเปรียบเทียบกับคะแนนทดสอบก่อนเรียน 
 7.  หากยังมีข้อสงสัยและไม่เข้าใจให้กลับไปทบทวนบทเรียนจากแบบฝึกทักษะอีกครั้ง 
 8.  นักเรียนควรซื่อสัตย์ต่อตนเอง  โดยไม่เปิดดูเฉลยระหว่างศึกษาแบบฝึกทักษะ  เพื่อนักเรียน 
จะได้พัฒนาการเรียนรู้ของตนเองอย่างเต็มความสามารถ 
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     หาอนพุันธ์ของฟังก์ชันได ้
 
 
 
 
 
ด้านความรู ้

   หาอนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบท่ีก าหนดให้ได้ 
ด้านทักษะกระบวนการ 

1. การแก้ปัญหา 
2. การให้เหตุผล 
3. การสื่อสาร การสือ่ความหมายทางคณิตศาสตร์และการน าเสนอ 

ด้านคุณลักษณะ 
1. มีความซ่ือสัตย์ สุจริต 
2. มีวินัย 
3. ใฝ่เรยีนรู ้
4. มุ่งม่ันในการท างาน 

 
 
 
 
 

1. ความสามารถในการสื่อสาร 
2. ความสามารถในการคิด      
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 
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สาระส าคัญ 

ถ้า f หาอนุพันธ์ได้ที่ x และ g หาอนุพันธ์ได้ที่ f(x) แล้ว g f หาอนุพันธ์

ได้ที่ x และ   

จากสูตร  ถ้าให้   u  =  f(x)  และ  y  =  (g f)(x) 
จะได้ว่า     y  =  g(f(x))   =  g(u) 

ดังนั้น         =   

           =   

สูตรข้างต้นสามารถเขียนในอีกรูปแบบได้ดังนี้ 
 

 ถ้า u = f(x), y = g(u) = g(f(x)) และ   หาค่าได้แล้ว 

      =   
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รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม  7  (ค33207)             ช้ันมัธยมศึกษาปีที่  6 
เรื่อง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน     เล่ม  7  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ 
********************************************************************************************* 
ค าช้ีแจง  1.  แบบทดสอบชดุนี้มีท้ังหมด  10  ข้อ  ใช้เวลา  15 นาที 
   2.  ให้นักเรียนท าเครื่องหมาย  X  ลงในช่องตวัเลือกในกระดาษค าตอบท่ีเหน็ว่าถูกท่ีสดุ 
********************************************************************************************* 
 

1. ก าหนด  f(x)  =  3 3x +1   แล้ว  f (x)   มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
2

3 23

x

(x +1)
   ข.  

2

3 3

x

x +1
 

ค. 
3

3 23

x

(x +1)
   ง.  

3

3 3

x

x +1  
 

2. ก าหนด  y  =  3 2x -5   แล้ว  
dy

dx
  มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
3 23

2x

3 (x -5)
   ข.  

3 23

2x

(x -5)
 

ค. 
3 3

1

3 x -5
   ง.  

3 3

1

x -5  
 

3. ก าหนด  f(x)  =  4 4-3x - 2   แล้ว  f (x)   มีค่าตรงกับข้อใด 

ก.  
2

4 4-3x - 2    ข.  44 4-3x -3x - 2  

ค. 
3

4 34

3x

(-3x - 2)
   ง.  

3

4 34

3x
-

(-3x - 2)  
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4. ก าหนด  y  =  3 5(x 3)   แล้ว  
dy

dx
  มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 2 3 4x (x +3)    ข.  2 3 5x (x +3)  
ค. 2 3 415x (x +3)    ง.  2 3 515x (x +3)  
 

5. ก าหนด  y  =  2 4(5x 3)   แล้ว  
dy

dx
  มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 2 340(5x +3)    ข.  2 340x(5x +3)  
ค. 2 440(5x +3)    ง.  2 440x(5x +3)  
 

6. ก าหนด  y  =  4 -2(-x - 3)   แล้ว  
dy

dx
  มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
4 3

-2

(-x - 3)
   ข.  

4 3

-2x

(-x - 3)
 

ค. 
3

4 3

-8x

(-x - 3)
   ง.  

3

4 3

8x

(-x - 3)  
 

7. ก าหนด  y  =  3 2 4(3x + 1)(-4x - 3)   แล้ว  
dy

dx
  มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 2 3 3x(-4x - 3) (-132x - 27x - 32)     
ข.  2 3 3x(-4x - 3) (3x + 1)  
ค. 2 3 3(-4x - 3) (3x + 1)     
ง.  3 2 33x (-4x - 3)  
 

8. ก าหนด  y  =  
3 5

4

(x + 4)

3x - 2
  แล้ว  

dy

dx
  มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
3 3 4

4 2

12x (x + 4)

(3x - 2)
   ข.  

3 4

4 2

5(x + 4)

(3x - 2)
 

ค. 
2 4

4 2

5(3x + 4)

(3x - 2)
   ง.  

3 4 6 2 3

4 2

(x + 4) (33x - 30x - 48x )

(3x - 2)
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9. ก าหนด  f(x)  =  
 
 
 

2

1

1
x + 

x

  แล้ว  f (2)   มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
12

-
125

    ข.  
2

-
3

 

ค.  
2

3
    ง.  

12

125  
 

10.   ก าหนด  f(x)  =  
2

x

x + 1
  แล้ว  f (1)   มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
1

2
    ข.  

1

2 2
 

ค. 
1

-
2

    ง.  
1

-
2 2
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ข้อ ก ข ค ง 
1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     
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ยังจ าได้ไหม 

เรามาทบทวนเกี่ยวกับฟังก์ชนัประกอบกันหน่อยดีม๊ัย 

ได้ซิ  ถามมาเลย 

ถ้าก าหนดฟังก์ชนั f และฟังก์ชนั g มาให้  เราจะรู้ได้

อย่างไรว่าจะหา gof(x) ได้หรือไม่ 

ง่ายมากเลย ก่อนอื่นต้องตรวจสอบวา่  ……………   หรือไม ่

ถ้าไม่  เรากส็ามารถหา  gof(x) ได้ 
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สูตรการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชนัประกอบท่ีเรียกว่า  กฎลูกโซ่ 

สูตร  ถ้า  f  หาอนุพันธ์ได้ท่ี  x  และ  g  หาอนุพันธ์ได้ท่ี  f(x)  แล้ว  g  f  หาอนุพันธ์ได้ท่ี  x  
และ  (g f) (x)   =   g (f(x)) f (x)    

จากสูตร  ถ้าให้   u  =  f(x)  และ  y  =  (g f)(x) 
จะได้วา่      y  =  g(f(x))   =  g(u) 

ดังนั้น       
dy

dx
  =  g (f(x)) f (x)   

         =  
d d

g(u) (u)
du dx

  

สูตรข้างต้นสามารถเขียนในอกีรูปแบบได้ดังนี้ 

ถ้า  u  =  f(x)  ,  y  =  g(u)  =  g(f(x))   และ  
dy du

,  
du dx

  หาค่าได้แล้ว 

     
dy

dx
  =  

dy du

du dx
  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

กฎลกูโซ่จะใชเ้มื่อพจิารณาแล้วว่าฟังก์ชนั
ที่ก าหนดใหเ้ป็นฟังก์ชนัประกอบนะครับ 
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แทนคา่  u  =   

แทนคา่  u  =   

 ตัวอย่างที ่1 ก าหนด  y  =  2 2(3x - 2x + 5)   จงหา  
dy

dx
 

วิธที า สมมติให้  u  =  23x - 2x + 5  

 ดังนั้น      y  =  2 2(3x - 2x + 5)   =  2u  

จากกฎลูกโซ่จะได ้
dy

dx
 = 

dy du

du dx
  

     = 2 2d d
(u ) (3x -2x+5)

du dx
  

     = (2u)(6x - 2)  
     = 22(3x - 2x + 5)(6x - 2)  
     = 3 2 236x - 24x  + 60x  -  12x + 8x - 20  

 ดังนั้น   
dy

dx
      =  3 236x - 36x + 68x  - 20  

 

ตัวอย่างที่ 2 ก าหนดให้  y  =  
3

3 2 2(2x - 3x + 5x)   จงหา  
dy

dx
 

 
วิธที า  สมมติให้   u =   3 22x - 3x + 5x  

  ดังนั้น  y =   
3

2u  

จากกฎลูกโซ่จะได้  
dy

dx
 =  

   

dy du

du dx
  

     =   
3

3 22
d d

(u ) (2x -3x + 5x)
du dx

  

     =   
1

22
3

( u ) (6x - 6x + 5)
2

  

     =
   

1
3 2 22

3
(2x - 3x + 5x) (6x - 6x + 5)

2
 

  ดังนั้น   
dy

dx
      =  

1
3 2 22

3
(2x - 3x + 5x) (6x - 6x + 5)

2
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แทนคา่  u  =   

ใช้เทคนคิดิฟผลหาร 

ตัวอย่างที่ 3 ก าหนดให้  f(x)  =  
2

x

x + 1
  จงหา  f (1)  

 

วิธที า จาก   f(x)    =   2

x

x + 1
   

 ดังนั้น  f (x)  = 

2 2

2 2

d d
( x + 1) (x) - x ( x + 1)

dx dx

( x + 1)
  

 

= 

2 2

2 2

d
( x + 1) - x ( x + 1)

dx

( x + 1)
  ----------(1) 

 พิจารณา  2d
( x + 1)

dx
 

 ให้  u  =  2x + 1   จะได้  s  =  
1

2u  

โดยกฎลูกโซ่จะได ้
ds

dx
 =  

   

ds du

du dx
  

    =   
1

22
d d

(u ) (x +1)
du dx

  

     =   
1

2
1

u (2x)
2



  

     =   1

2

1
(x)

u

 

  =   
2

x

x 1
  ----------(2) 

แทน  (2)  ใน  (1)  จะได ้

f (x)  = 

2

2

2 2

x
( x + 1) - x

x + 1

( x + 1)
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ดังนั้น  f (1)  = 
2

1
( 1 + 1) - (1)

1 + 1

( 1 + 1)

 
 
 

   

   = 

1
2  - 

2
2

 

   = 

1

2
2

 

   = 
1

2 2
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ค าช้ีแจง  จงหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ต่อไปนี้ (ข้อละ 2 คะแนน คะแนนเต็ม  10  คะแนน) 

1.  ก าหนดให้  y  =  5 3(-3x + 1)   จงหา  
dy

dx
 

วิธที า สมมติให้    u = 5-3x + 1 
ดังนั้น   y = 

3u  

จากกฎลูกโซ่จะได ้
dy

dx
 =

 


d d
(        ) (            )

du dx
 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
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2. ก าหนดให้  y  =  2 4(5x + 3)   จงหา  
dy

dx
 

วิธที า …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
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3.  ก าหนดให้  y  =  2-2x +1   จงหา  
dy

dx
 

วิธที า สมมติให้    u =   2-2x + 1 

ดังนั้น   y =   
1

2u  

จากกฎลูกโซ่จะได้  
 

dy

dx
 =  

   


d d
(    ) (           )

du dx
 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
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4.  ก าหนดให้  y  =  4 4-3x - 2   จงหา  
dy

dx
 

วิธที า …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
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5.  ก าหนดให้  f(x)  =  22x + 3x + 2   จงหา  f (-1)  
วิธที า …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
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ดิฟผลคณู 

 

 
 
 การหาอนุพนัธ์ของฟังก์ชันในท่ีกล่าวมา  ฟังก์ชันที่ก าหนดให้จะอยู่ในรูปฟังก์ชันประกอบ  แต่
บางกรณีฟังก์ชันที่ก าหนดใหอ้าจอยู่ในรูปฟังก์ชันผสมระหว่างฟังกช์ันประกอบ  กับฟังก์ชันที่อยู่ในรูป
ผลบวก  ผลต่าง  ผลคูณ  ผลหาร  หรือรากท่ี  n  ของฟังก์ชันพหุนาม  ซึ่งเราสามารถหาอนุพันธ์ของ
ฟังก์ชันดังกล่าว  โดยใช้สูตรการหาอนุพนัธ์ของฟังก์ชันประกอบและสูตรการหาอนพุันธข์องฟังก์ชันทั้ง  
8  สูตรตามท่ีได้เรียนมาแล้ว  ดังตัวอย่างตอ่ไปนี ้
 

ตัวอย่างที่ 4  ก าหนด  y  =  5 7(x - 4x + 8)   จงหา  
dy

dx
 

 

วิธที า  จาก y = 5 7(x - 4x + 8)    

  จะได้  
dy

dx
 =

 

5 6 5d
7(x - 4x + 8) (x - 4x + 8)

dx
 

    = 
5 6 47(x - 4x + 8) (5x - 4)  

    = 
4 5 6(35x - 28)(x - 4x + 8)  

 
 

ตัวอย่างที่ 5 ก าหนด  y  =  3 4(2x + 5) (3x - 1)   จงหา  
dy

dx
 

 
วิธที า  จาก y =  3 4(2x + 5) (3x - 1)    

  จะได้  
dy

dx
 =  3 4 4 3d d

(2x + 5) (3x - 1) + (3x - 1) (2x + 5)
dx dx

 

    =  3 3 4 2(2x + 5) (4)(3x - 1) (3)+ (3x - 1) (3)(2x + 5) (2)  
    =  3 3 4 212(2x + 5) (3x - 1) + 6(3x - 1) (2x + 5)  
    =   3 26(3x - 1) (2x + 5) 2(2x + 5) + (3x - 1)  

    =  3 26(3x - 1) (2x + 5) (4x + 10 + 3x - 1)  
    =  3 26(3x - 1) (2x + 5) (7x + 9)  
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ดิฟผลหาร 

ตัวอย่างที่  6 ก าหนด  f(x)  =  
2

x

9 - x
  จงหา  f (0)  

 

วิธที า  จาก    f(x) =  
2

x

9 - x
   

  จะได้    f(x)   =  1
2 2

x

(9 - x )

 

  ดังนั้น  f (x)  =  

1 1
2 22 2

21
2 2

d d
(9 - x ) (x)  - x (9 - x )

dx dx

(9 - x )
 
 
 

 

     =  

1 1
- 2 2 22 2

2

1 d
(9 - x )  - x(9 - x ) (9 - x )

2 dx
(9 - x )



 

     =  
1 2

2 2
12

2 2

1 x
(9 - x )  + 

9 - x
(9 - x )

 
 
 
 

 

     =  
2 2

12
2 2

 1 9 - x  + x

9 - x
(9 - x )

 
 
 
 

 

     =  12
2 2

 1 9 

9 - x
(9 - x )

 
 
 
 

 

     =  3
2 2

9 

(9 - x )

 

  ดังนั้น  f (0)   = 
9

27
 = 

1

3
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ค าช้ีแจง จงหาอนพุันธ์ของฟงัก์ชันที่ก าหนดให้ต่อไปนี้ (ขอ้ละ 2 คะแนน คะแนนเต็ม  10  คะแนน)     

1.  ก าหนด  y  = 3 2 4(3x + 1)(-4x - 3)   จงหา  
dy

dx
 

วิธที า จาก    y   =  3 2 4(3x + 1)(-4x - 3)    

 จะได้   
dy

dx
 =  3 2 4d d

(3x + 1) (.....................)  (-4x - 3) (....................)
dx dx

 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
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…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
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2.  ก าหนด  y  = 
3 5

4

(x + 4)

3x - 2
  จงหา  

dy

dx
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…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
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3.  ก าหนด  y  =  
45(x + 5) 1   จงหา  

dy

dx
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4.  ก าหนด  f(x)  = 2 3 2(x + x )(1 + x )   จงหา  f (1)  
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5.  ก าหนด  f(x)  = 
3

x + 2

(3x - 4)
  จงหา  f (1)  

วิธที า จาก    f(x) = 
3

x + 2

(3x - 4)
 

จะได้  f (x)  = 
 

3

23

d d
(3x - 4) (........................) - (x + 2) (........................)

dx dx

(3x - 4)
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********************************************************************************************* 

1. ก าหนด  y  =  3 5(x 3)   แล้ว  
dy

dx
  มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 2 3 4x (x +3)    ข.  2 3 5x (x +3)  
ค. 2 3 415x (x +3)    ง.  2 3 515x (x +3)  
 

2. ก าหนด  y  =  4 -2(-x - 3)   แล้ว  
dy

dx
  มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
4 3

-2

(-x - 3)
   ข.  

4 3

-2x

(-x - 3)
 

ค. 
3

4 3

-8x

(-x - 3)
   ง.  

3

4 3

8x

(-x - 3)  
 

3. ก าหนด  f(x)  =  3 3x +1   แล้ว  f (x)   มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
2

3 23

x

(x +1)
   ข.  

2

3 3

x

x +1
 

ค. 
3

3 23

x

(x +1)
   ง.  

3

3 3

x

x +1  
 

4. ก าหนด  f(x)  =  4 4-3x - 2   แล้ว  f (x)   มีค่าตรงกับข้อใด 

ก.  
2

4 4-3x - 2    ข.  44 4-3x -3x - 2  

ค. 
3

4 34

3x

(-3x - 2)
   ง.  

3

4 34

3x
-

(-3x - 2)
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5. ก าหนด  y  =  3 2x -5   แล้ว  
dy

dx
  มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
3 23

2x

3 (x -5)
   ข.  

3 23

2x

(x -5)
 

ค. 
3 3

1

3 x -5
   ง.  

3 3

1

x -5  
 

6. ก าหนด  y  =  
3 5

4

(x + 4)

3x - 2
  แล้ว  

dy

dx
  มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
3 3 4

4 2

12x (x + 4)

(3x - 2)
   ข.  

3 4

4 2

5(x + 4)

(3x - 2)
 

ค. 
 

2 4

4 2

5(3x + 4)

(3x - 2)
   ง.  

3 4 6 2 3

4 2

(x + 4) (33x - 30x - 48x )

(3x - 2)  
 

7. ก าหนด  y  =  2 4(5x 3)   แล้ว  
dy

dx
  มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 2 340(5x +3)    ข.  2 340x(5x +3)  
ค. 2 440(5x +3)    ง.  2 440x(5x +3)  
 

8. ก าหนด  y  =  3 2 4(3x + 1)(-4x - 3)   แล้ว  
dy

dx
  มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 2 3 3x(-4x - 3) (-132x - 27x - 32)     
ข.  2 3 3x(-4x - 3) (3x + 1)  
ค. 2 3 3(-4x - 3) (3x + 1)     
ง.  3 2 33x (-4x - 3)  
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9.   ก าหนด  f(x)  =  
2

x

x + 1
  แล้ว  f (1)   มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
1

2
    ข.  

1

2 2
 

ค. 
1

-
2

    ง.  
1

-
2 2  

 

10. ก าหนด  f(x)  =  
 
 
 

2

1

1
x + 

x

  แล้ว  f (2)   มีค่าตรงกับข้อใด 

ก. 
12

-
125

    ข.  
2

-
3

 

ค.  
2

3
    ง.  

12

125
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ข้อ ก ข ค ง 
1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     
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เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 

 

ข้อ ค าตอบ 
1 ก 
2 ก 
3 ง 
4 ค 
5 ข 
6 ง 
7 ก 
8 ง 
9 ค 
10 ข 
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เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 

 

ข้อ ค าตอบ 
1 ค 
2 ง 
3 ก 
4 ง 
5 ก 
6 ง 
7 ข 
8 ก 
9 ข 
10 ค 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  7.1 
 

1. ก าหนดให้  y  =  5 3(-3x + 1)   จงหา  
dy

dx
 

วิธที า  สมมติให้   u = 5-3x + 1 
  ดังนั้น  y = 

3u  

จากกฎลูกโซ่จะได ้
dy

dx
 =

 

3 5d d
(u ) (-3x +1)

du dx
  

     = 2 4(3u ) (-15x )  
     = 4 5 2-45x (-3x + 1)  

2. ก าหนดให้  y  =  2 4(5x + 3)   จงหา  
dy

dx
 

วิธที า  สมมติให้   u = 
25x + 3  

  ดังนั้น  y = 4u  

จากกฎลูกโซ่จะได้  
 

dy

dx
 =

 

4 2d d
(u ) (5x +3)

du dx
  

     = 3(4u ) (15x)  
     = 2 360x(5x + 3)  

3. ก าหนดให้  y  =  2-2x 1   จงหา  
dy

dx
 

วิธที า  สมมติให้   u =   2-2x + 1 

  ดังนั้น  y =   
1

2u  

จากกฎลูกโซ่จะได้  
 

dy

dx
 =  

   

1
22

d d
(u ) (-2x + 1)

du dx
  

     =   
1

2
1

( u ) (-4x)
2



  

     =   1

2

2x
-

u

 

     =   
2

2x
-

-2x + 1
 



ห น้ า  | 34 

 
 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์  เร่ือง  ลิมิตและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่ม  7  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชนัประกอบ 
 

4. ก าหนดให้  y  =  4 4-3x - 2   จงหา  
dy

dx
 

วิธที า  สมมติให้   u = 
4-3x - 2  

  ดังนั้น  y = 

1

4u  

จากกฎลูกโซ่จะได้  
 

dy

dx
 = 

1
44

d d
(u ) (-3x - 2)

du dx
  

     = 
3

34
1

( u ) (-12x )
4



  

     = 
3

3

4

3x
-

u

 

     = 
3

4 34

3x
-

(-3x - 2)
 

 

5. ก าหนดให้  f(x)  =  22x + 3x + 2   จงหา  f (-1)  

วิธที า  สมมติให้   u = 
22x + 3x + 2  

  ดังนั้น  y = 
1

2u  

จากกฎลูกโซ่จะได้  
 

f (x)  = 
1

22
d d

(u ) (2x + 3x + 2)
dy dx

  

     = 
1

2
1

( u ) (4x + 3)
2



  

     = 
2

4x + 3

2 2x + 3x + 2
 

    f (-1)  =
 

-4 + 3

2 2 - 3 + 2
 

     = 
1

-
2
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  7.2 
 

1. ก าหนด  y  = 3 2 4(3x + 1)(-4x - 3)   จงหา  
dy

dx
 

วิธที า จาก    y   =  3 2 4(3x + 1)(-4x - 3)    

 จะได้   
dy

dx
 =  3 2 4 2 4 3d d

(3x + 1) (-4x - 3) (-4x - 3) (3x + 1)
dx dx

  

   =  3 2 3 2 4 2(3x + 1)(4)(-4x - 3) (-8x) (-4x - 3) (9x )  

   =  3 2 3 2 2 4-32x(3x + 1)(-4x - 3) + 9x (-4x - 3)  

   =  2 3 3 2x(-4x - 3) -32(3x + 1)+ 9x(-4x - 3)    

   =  2 3 3 3x(-4x - 3) (-96x - 32  - 36x - 27x)  

   =  2 3 3x(-4x - 3) (-132x - 32  - 27x)  
 

2. ก าหนด  y  = 
3 5

4

(x + 4)

3x - 2
  จงหา  

dy

dx
 

วิธที า จาก    y   = 
3 5

4

(x + 4)

3x - 2
   

 จะได้   
dy

dx
 =

 

4 3 5 3 5 4

4 2

d d
(3x - 2) (x + 4) - (x + 4) (3x - 2)

dx dx
(3x - 2)

 

   = 
4 3 4 2 3 5 3

4 2

(3x - 2)(5)(x + 4) (3x ) - (x + 4) (12x )

(3x - 2)
 

   =   
2 4 3 4 3 3 5

4 2

15x (3x - 2)(x + 4)  - 12x (x + 4)

(3x - 2)
 

   =  
 

2 3 4 4 3

4 2

3x (x + 4) 5(3x - 2) - 4x(x + 4)

(3x - 2)
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    =  
2 3 4 4 4

4 2

3x (x + 4) (15x - 10) - (4x + 16x)

(3x - 2)

    

    =  
2 3 4 4

4 2

3x (x + 4) (11x - 10 - 16x)

(3x - 2)
 

 

3. ก าหนด  y  =  
45(x + 5) 1   จงหา  

dy

dx
 

วิธที า จาก    y   =  
45(x + 5) 1    

 จะได้   
dy

dx
 =    

35 44 (x + 5) 1 5(x + 5)  

=  
34 520(x + 5) (x + 5) 1  

 
4. ก าหนด  f(x)  = 2 3 2(x + x )(1 + x )   จงหา  f (1)  
วิธที า จาก    f(x) = 2 3 2(x + x )(1 + x )  

 จะได้  f (x)  =
 

2 3 2 3 2 2d d
(x + x ) (1 + x ) (1 + x ) (x + x )

dx dx
  

   = 
2 3 2 3 2(x + x )(2)(1 + x )(3x ) (1 + x ) (1 + 2x)  

   = 2 2 3 3 26x (x + x )(1 + x ) (1 + x ) (1 + 2x)  

 ดังนั้น   f (1)  = 26(1 + 1)(1 + 1) (1 + 1) (1 + 2)  

   = 26(2)(2) (2) (3)  

   = 24  +  12 

   = 36 
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5.  ก าหนด  f(x)  = 3

x + 2

(3x - 4)
  จงหา  f (1)  

วิธที า จาก    f(x) = 3

x + 2

(3x - 4)
 

จะได้  f (x)  = 
 

3 3

23

d d
(3x - 4) (x + 2) - (x + 2) (3x - 4)

dx dx

(3x - 4)
 

= 
 

3 2

23

(3x - 4) (1) - (x + 2)(3)(3x - 4) (3)

(3x - 4)
 

= 
 

3 2

23

(3x - 4)  - 9(x + 2)(3x - 4)

(3x - 4)
 

ดังนั้น   f (1)  = 
 

3 2

23

(3 - 4)  - 9(1 + 2)(3 - 4)

(3 - 4)
 

  = 
 

3 2

23

(-1)  - 9(3)(-1)

(-1)
 

  =
 

-1 - 27

1
 

  = -28 
 

 
 
 
 
 
 


